
IV ÷ÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é.æ.ûÁÒÙÇÉÎÁæÉÎÁÌ. 8 ËÌÁÓÓ. ðÅÒ×ÙÊ ÄÅÎØ30 ÉÀÌÑ 2008 ÇÏÄÁ �òÁÔÍÉÎÏ�, äÕÂÎÁ1. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ×ÙÐÕËÌÙÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ÂÅÚ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ, ËÏ-ÔÏÒÙÊ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÒÅÚÁÔØ ÎÁ ÞÅÔÙÒÅ ÒÁ×ÎÙÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ?2. äÁÎ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC Ó ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÏÊ AC É ∠A = 50◦.ôÏÞËÉ K É L ÎÁ ËÁÔÅÔÅ BC ÔÁËÏ×Ù, ÞÔÏ ∠KAC = ∠LAB = 10◦.îÁÊÄÉÔÅ CK=LB.3. ÷ ×ÙÐÕËÌÏÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ Ó ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙÍÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ ÒÁ×ÎÙÄ×Á ÐÒÏÔÉ×ÏÌÅÖÁÝÉÈ ÕÇÌÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × ÎÅÇÏ ÍÏÖÎÏ ×ÐÉÓÁÔØ ÏËÒÕÖ-ÎÏÓÔØ.4. ðÕÓÔØ CC0 | ÍÅÄÉÁÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÓÅÒÅÄÉÎÎÙÅ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙË AC É BC ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ CC0 × ÔÏÞËÁÈ A′, B′, ÐÒÑÍÙÅ AA′ É BB′ ÐÅÒÅ-ÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ C1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∠C1CA = ∠C0CB.5. äÁÎÙ Ä×Á ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, A′B′C′. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ � ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ×ÙÓÏÔÏÊ É ÍÅÄÉÁÎÏÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÏ×ÅÄÅÎÎÙÍÉ ÉÚ ×ÅÒÛÉÎÙ A.áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ ÕÇÌÙ �, , �′, �′, ′. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ � = �′,� = �′,  = ′. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ÐÏÄÏÂÎÙ?
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IV ÷ÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é.æ.ûÁÒÙÇÉÎÁæÉÎÁÌ. 8 ËÌÁÓÓ. ðÅÒ×ÙÊ ÄÅÎØ30 ÉÀÌÑ 2008 ÇÏÄÁ �òÁÔÍÉÎÏ�, äÕÂÎÁ1. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ×ÙÐÕËÌÙÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ÂÅÚ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ, ËÏ-ÔÏÒÙÊ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÒÅÚÁÔØ ÎÁ ÞÅÔÙÒÅ ÒÁ×ÎÙÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ?2. äÁÎ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC Ó ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÏÊ AC É ∠A = 50◦.ôÏÞËÉ K É L ÎÁ ËÁÔÅÔÅ BC ÔÁËÏ×Ù, ÞÔÏ ∠KAC = ∠LAB = 10◦.îÁÊÄÉÔÅ CK=LB.3. ÷ ×ÙÐÕËÌÏÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ Ó ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙÍÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ ÒÁ×ÎÙÄ×Á ÐÒÏÔÉ×ÏÌÅÖÁÝÉÈ ÕÇÌÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × ÎÅÇÏ ÍÏÖÎÏ ×ÐÉÓÁÔØ ÏËÒÕÖ-ÎÏÓÔØ.4. ðÕÓÔØ CC0 | ÍÅÄÉÁÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÓÅÒÅÄÉÎÎÙÅ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙË AC É BC ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ CC0 × ÔÏÞËÁÈ A′, B′, ÐÒÑÍÙÅ AA′ É BB′ ÐÅÒÅ-ÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ C1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∠C1CA = ∠C0CB.5. äÁÎÙ Ä×Á ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, A′B′C′. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ � ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ×ÙÓÏÔÏÊ É ÍÅÄÉÁÎÏÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÏ×ÅÄÅÎÎÙÍÉ ÉÚ ×ÅÒÛÉÎÙ A.áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ ÕÇÌÙ �, , �′, �′, ′. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ � = �′,� = �′,  = ′. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ÐÏÄÏÂÎÙ?
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IV ÷ÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é.æ.ûÁÒÙÇÉÎÁæÉÎÁÌ. 9 ËÌÁÓÓ. ðÅÒ×ÙÊ ÄÅÎØ30 ÉÀÌÑ 2008 ÇÏÄÁ �òÁÔÍÉÎÏ�, äÕÂÎÁ1. ÷ÙÐÕËÌÙÊ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÒÅÚÁÔØ ÎÁ 2008 ÒÁ×ÎÙÈ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØ-ÎÉËÏ×. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ Õ ÎÅÇÏ ÅÓÔØ ÃÅÎÔÒ ÉÌÉ ÏÓØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ?2. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÁÎ ÞÅÔÙÒ£ÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD. äÌÑ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉ PÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ K, L, M , N ÅÅ ÐÒÏÅËÃÉÉ ÎÁ ÐÒÑÍÙÅ AB,BC, CD,DA, ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. îÁÊÄÉÔÅ çíô P ÔÁËÉÈ, ÞÔÏKM ⊥ LN .3. äÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï1
√2 sinA + 1

√2 sinB + 1
√2 sinC 6

√pr ;ÇÄÅ p| ÐÏÌÕÐÅÒÉÍÅÔÒ, Á r | ÒÁÄÉÕÓ ×ÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁABC.4. ðÕÓÔØ CC0 | ÍÅÄÉÁÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÓÅÒÅÄÉÎÎÙÅ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙË AC É BC ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ CC0 × ÔÏÞËÁÈ Ac, Bc, ÐÒÑÍÙÅ AAc É BBc ÐÅ-ÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ C1. áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ ÔÏÞËÉ A1, B1. äÏËÁÖÉÔÅ,ÞÔÏ ÏÐÉÓÁÎÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ A1B1C1 ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÃÅÎÔÒÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.5. íÏÖÎÏ ÌÉ ÏËÌÅÉÔØ ÐÏ×ÅÒÈÎÏÓÔØ ÐÒÁ×ÉÌØÎÏÇÏ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ ÏÄÉÎÁËÏ×ÙÍÉ ÐÒÁ-×ÉÌØÎÙÍÉ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁÍÉ × ÏÄÉÎ ÓÌÏÊ?
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IV ÷ÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é.æ.ûÁÒÙÇÉÎÁæÉÎÁÌ. 9 ËÌÁÓÓ. ðÅÒ×ÙÊ ÄÅÎØ30 ÉÀÌÑ 2008 ÇÏÄÁ �òÁÔÍÉÎÏ�, äÕÂÎÁ1. ÷ÙÐÕËÌÙÊ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÒÅÚÁÔØ ÎÁ 2008 ÒÁ×ÎÙÈ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØ-ÎÉËÏ×. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ Õ ÎÅÇÏ ÅÓÔØ ÃÅÎÔÒ ÉÌÉ ÏÓØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ?2. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÁÎ ÞÅÔÙÒ£ÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD. äÌÑ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉ PÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ K, L, M , N ÅÅ ÐÒÏÅËÃÉÉ ÎÁ ÐÒÑÍÙÅ AB,BC, CD,DA, ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. îÁÊÄÉÔÅ çíô P ÔÁËÉÈ, ÞÔÏKM ⊥ LN .3. äÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï1
√2 sinA + 1

√2 sinB + 1
√2 sinC 6

√pr ;ÇÄÅ p| ÐÏÌÕÐÅÒÉÍÅÔÒ, Á r | ÒÁÄÉÕÓ ×ÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁABC.4. ðÕÓÔØ CC0 | ÍÅÄÉÁÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÓÅÒÅÄÉÎÎÙÅ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙË AC É BC ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ CC0 × ÔÏÞËÁÈ Ac, Bc, ÐÒÑÍÙÅ AAc É BBc ÐÅ-ÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ C1. áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ ÔÏÞËÉ A1, B1. äÏËÁÖÉÔÅ,ÞÔÏ ÏÐÉÓÁÎÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ A1B1C1 ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÃÅÎÔÒÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.5. íÏÖÎÏ ÌÉ ÏËÌÅÉÔØ ÐÏ×ÅÒÈÎÏÓÔØ ÐÒÁ×ÉÌØÎÏÇÏ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ ÏÄÉÎÁËÏ×ÙÍÉ ÐÒÁ-×ÉÌØÎÙÍÉ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁÍÉ × ÏÄÉÎ ÓÌÏÊ?
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IV ÷ÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é.æ.ûÁÒÙÇÉÎÁæÉÎÁÌ. 10 ËÌÁÓÓ. ðÅÒ×ÙÊ ÄÅÎØ30 ÉÀÌÑ 2008 ÇÏÄÁ �òÁÔÍÉÎÏ�, äÕÂÎÁ1. ÷ÐÉÓÁÎÎÏ-ÏÐÉÓÁÎÎÙÊ n-ÕÇÏÌØÎÉË ÒÁÚÒÅÚÁÎ ÐÒÑÍÏÊ ÌÉÎÉÅÊ ÎÁ Ä×Á ×ÐÉÓÁÎÎÏ-ÏÐÉÓÁÎÎÙÈ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ÒÁÚÎÙÍ ËÏÌÉÞÅÓÔ×ÏÍ ÓÔÏÒÏÎ. ðÒÉ ËÁËÉÈ nÜÔÏ ×ÏÚÍÏÖÎÏ?2. ðÕÓÔØ A1B1C1 | ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÕ ABC ÏÔÎÏ-ÓÉÔÅÌØÎÏ ÃÅÎÔÒÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ×ÐÉÓÁÎÎÏÊ × ÅÇÏ ÓÅÒÅÄÉÎÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË.äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÒÔÏÃÅÎÔÒ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ A1B1C1 ÓÏ×ÐÁÄÁÅÔ Ó ÃÅÎÔÒÏÍÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÎÏÇÏ ÃÅÎÔÒÁÍÉ ×ÎÅ-×ÐÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.3. ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ !1 É !2 ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × Ä×ÕÈ ÔÏÞËÁÈ X É Y , Á ÔÒÅÔØÑÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ! ËÁÓÁÅÔÓÑ ×ÎÕÔÒÅÎÎÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ !1 É !2 × ÔÏÞ-ËÁÈ P ÉQ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. ïÔÒÅÚÏËXY ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ! × Ä×ÕÈÔÏÞËÁÈM É N . ìÕÞÉ PM É PN ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ !1 × ÔÏÞËÁÈ A É D, Á ÌÕÞÉQM É QN ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ !2 × ÔÏÞËÁÈ B É C ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ.äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AB = CD.4. îÁ ÐÒÑÍÏÊ l ÄÁÎÙ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ C0, C1, C2. îÁÊÄÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏÃÅÎÔÒÏ× ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ×ÐÉÓÁÎÎÙÈ × ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ABC, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÔÏ-ÒÏÎÁAB ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ l, Á ÏÓÎÏ×ÁÎÉÑ ÍÅÄÉÁÎÙ, ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÙ É ×ÙÓÏÔÙ,ÐÒÏ×ÅÄÅÎÎÙÈ ÉÚ ×ÅÒÛÉÎÙ C, ÓÏ×ÐÁÄÁÀÔ Ó C0, C1, C2.5. óÅÞÅÎÉÅ ÐÒÁ×ÉÌØÎÏÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÏÊ ÐÉÒÁÍÉÄÙ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÐÒÁ×ÉÌØÎÙÍ ÐÑ-ÔÉÕÇÏÌØÎÉËÏÍ. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ Ë ÓÔÏÒÏÎÅ ÏÓÎÏ×ÁÎÉÑ ÐÉ-ÒÁÍÉÄÙ. Яг
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