
Âñïîìèíàåì ÍÎÄ.

1. ×èñëî à ñîñòîèò èç m åäèíèö, à ÷èñëî b � èç n åäèíèö. Íàéäèòå èõ ÍÎÄ, åñëè (à)m = 5, n =
20; (á) m = 12, n = 66; (â) äëÿ ïðîèçâîëüíûõ m è n.

2. Íàéäèòå ÍÎÄ(11! - 20, 10! - 20).

3. Äîêàæèòå, ÷òî

(à) ÍÎÄ(230 − 1, 224 − 1) = 26 − 1;

(á) åñëè ÍÎÄ(a, b)=d, òî ÍÎÄ(2a − 1, 2b − 1) = 2d − 1.

4. Ïðè êàêèõ óñëîâèÿõ óðàâíåíèå â öåëûõ ÷èñëàõ ax + by = c èìååò ðåøåíèå?

5. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà m è n òàêîâû, ÷òî ÍÎÊ(m, n) + ÍÎÄ(m, n) = m + n. Äîêàæèòå, ÷òî îäíî
èç ÷èñåë m, n äåëèòñÿ íà äðóãîå.

6. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà a è b âçàèìíî ïðîñòû. Äîêàæèòå, ÷òî ÍÎÄ(a+ b, a2 + b2) ðàâåí 1 èëè 2.

7. Ïóñòü íàòóðàëüíîå ÷èñëî n òàêîâî, ÷òî ÍÎÄ(n, n+1) < ÍÎÄ(n, n+2) < ... < ÍÎÄ(n, n+35).
Äîêàæèòå, ÷òî ÍÎÄ(n, n+35) < ÍÎÄ(n, n+36).

8. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë k, m, n ñïðàâåäëèâî íåðàâåíñòâî

ÍÎÊ(k, m))*ÍÎÊ(m, n)*ÍÎÊ(n, k) > ÍÎÊ(k,m, n)2.

9. (à) Äîêàæèòå, ÷òî åñëè äëÿ íåêîòîðûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë âåðíî ÍÎÊ(à, à+5) = ÍÎÊ(b, b+5),
òî a=b. (b) Ìîæåò ëè äëÿ êàêèõ-òî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a ̸= b è c âûïîëíÿòüñÿ ðàâåíñòâî ÍÎÊ(à,
à+ñ)=ÍÎÊ(b, b+c)?

10. ÍÎÄ(m,n)=1. Íàéäèòå íàèáîëüøåå âîçìîæíîå çíà÷åíèå ÍÎÄ(m+2000n, n+2000m).
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