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Функция Эйлера

Определение. Функция Эйлера ϕpmq равна количеству натуральных чисел, не
превосходящих m и взаимно простых с ним.

1. Пусть p — простое число. Вычислите ϕppq и ϕppαq.

2. Докажите, что если pm,nq “ 1, то ϕpmnq “ ϕpmqϕpnq.

3. Выведите формулу для вычисления функции Эйлера:
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4. Докажите, что для любого n P N справедливо
ÿ
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ϕpdq “ n.

5. Теорема Эйлера. Если pa,mq “ 1, то aϕpmq ” 1 pmod mq.

6. Найдите все такие целые числа a, для которых число a10 ` 1 делится на 10.

7. Существует ли степень тройки, заканчивающаяся на 0001?

8. В любой арифметической прогрессии a, a` d, a` 2d, . . . , a` nd, . . . , состав-
ленной из натуральных чисел, есть бесконечно много членов, в разложении
которых на простые множители входят в точности одни и те же простые чис-
ла. Докажите это. Яг
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