
10 êëàññ Òàáëèöû 26 ìàðòà 2018

1. Â óãëîâîé êëåòêå òàáëèöû 100× 100 ñòîèò ïëþñ, à â îñòàëüíûõ êëåòêàõ
ñòîÿò ìèíóñû. Ðàçðåøàåòñÿ â ëþáîé ñòðîêå èëè ëþáîì ñòîëáöå ïîìåíÿòü

çíàêè íà ïðîòèâîïîëîæíûå. Ìîæíî ëè çà íåñêîëüêî òàêèõ îïåðàöèé ïîëó-

÷èòü âñå çíàêè ïëþñàìè?

2. Êëåòêè ïðÿìîóãîëüíèêà 5× 41 ðàñêðàøåíû â äâà öâåòà. Äîêàæèòå, ÷òî

ìîæíî âûáðàòü òðè ñòðîêè è òðè ñòîëáöà òàê, ÷òîáû âñå äåâÿòü êëåòîê,

íàõîäÿùèõñÿ íà èõ ïåðåñå÷åíèè, áóäóò èìåòü îäèí öâåò.

3. Êâàäðàò 100 × 100 ñîñòàâëåí èç ïðÿìîóãîëüíèêîâ ðàçìåðàìè 1 × 2. Äî-
êàæèòå, ÷òî êàêèå-òî äâà èç íèõ îáðàçóþò êâàäðàò 2× 2.

4. Â êàæäîé êëåòêå êâàäðàòíîé òàáëèöû íàïèñàíî ïî ÷èñëó. Èçâåñòíî,

÷òî â êàæäîé ñòðîêå òàáëèöû ñóììà äâóõ íàèáîëüøèõ ÷èñåë ðàâíà a, à â

êàæäîì ñòîëáöå òàáëèöû ñóììà äâóõ íàèáîëüøèõ ÷èñåë ðàâíà b. Äîêàæèòå,
÷òî a = b.

5. Â êëåòêàõ òàáëèöû 2n × 2n íåêîòîðûì îáðàçîì ðàññòàâëåíû ïëþñû è

ìèíóñû. Çà õîä ìîæíî èçìåíèòü çíàê âî âñåõ êëåòêàõ ëþáîãî ¾êðåñòà¿, òî

åñòü îáúåäèíåíèÿ íåêîòîðûõ ñòðîêè è ñòîëáöà. Äîêàæèòå, ÷òî çà íåñêîëüêî

õîäîâ ìîæíî ïîëó÷èòü òàáëèöó, âî âñåõ êëåòêàõ êîòîðîé ñòîÿò ïëþñû.

6. Â òàáëèöå n×n ðàññòàâëåíû äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà. Èçâåñòíî, ÷òî ëþáûå

äâå ñòðîêè ðàçëè÷àþòñÿ. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî óäàëèòü îäèí ñòîëáåö òàê,

÷òîáû âñå ñòðîêè îïÿòü ðàçëè÷àëèñü.

7. Â êàæäîé êëåòêå êâàäðàòíîé òàáëèöû m × m êëåòîê ñòîèò ëèáî íàòó-

ðàëüíîå ÷èñëî, ëèáî íóëü. Ïðè ýòîì, åñëè íà ïåðåñå÷åíèè ñòðîêè è ñòîëáöà

ñòîèò íóëü, òî ñóììà ÷èñåë â ¾êðåñòå¿, ñîñòîÿùåì èç ýòîé ñòðîêè è ýòî-

ãî ñòîëáöà, íå ìåíüøå m. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà âñåõ ÷èñåë â òàáëèöå íå

ìåíüøå, ÷åì m2

2 .

8. Äàí ïðÿìîóãîëüíèê. Ïðîâåëè m − 1 ãîðèçîíòàëüíûõ ðàçðåçîâ è n − 1
âåðòèêàëüíûõ, èçíà÷àëüíûé ïðÿìîóãîëüíèê ðàçðåçàëñÿ íà mn ïðÿìîóãîëü-

íèêîâ. Íà êàæäûé èç ýòèõ mn ïðÿìîóãîëüíèêîâ ïîëîæèëè êàðòî÷êó ñ íà-

ïèñàííîé íà íåé ïëîùàäüþ ýòîãî ìàëåíüêîãî ïðÿìîóãîëüíèêà ÷èñëîì âíèç.

Êàêîå ìèíèìàëüíîå ÷èñëî êàðòî÷åê íóæíî ïåðåâåðíóòü, ÷òîáû óçíàòü ïëî-

ùàäü èçíà÷àëüíîãî ïðÿìîóãîëüíèêà?
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