
10 êëàññ Íåïðåðûâíîñòü 19 ìàðòà 2018

Íàèâíîå îïðåäåëåíèå. Ôóíêöèÿ f(x) íàçûâàåòñÿ íåïðåðûâíîé,
åñëè ïðè ìàëûõ èçìåíåíèÿõ x ìàëî èçìåíÿåòñÿ çíà÷åíèå ôóíêöèè.

Òåîðåìà î ïðîìåæóòî÷íîì çíà÷åíèè. Íåïðåðûâíàÿ íà îòðåç-
êå [a, b] ôóíêöèÿ f(x) ïðèíèìàåò âñå çíà÷åíèÿ ìåæäó f(a) è f(b).

Â êàæäîé çàäà÷å íåîáõîäèìî ÿâíî ñôîðìóëèðîâàòü, êàêàÿ ôóíêöèÿ

íåïðåðûâíî ìåíÿåòñÿ.

1. Ìîíàõ ñ 8 ÷àñîâ óòðà äî 8 ÷àñîâ âå÷åðà ïîäíèìàëñÿ íà ñâÿùåííóþ
ãîðó. Íî÷ü îí ïðîâåë â ìîëèòâàõ, à íà ñëåäóþùèé äåíü ñïóñêàëñÿ ñ
ãîðû ñ 8 óòðà äî 8 âå÷åðà ïî òîé æå äîðîãå. Ñêîðîñòü åãî îáà ðàçà
âîâñå íå áûëà ïîñòîÿííîé, èíîãäà îí îòäûõàë, ìîã è âîçâðàùàòüñÿ çà
çàáûòîé íà ïðåäûäóùåì ïðèâàëå âåùüþ. Äîêàæèòå, ÷òî â êàêîì-òî
ìåñòå äîðîãå îí â ïåðâûé è âî âòîðîé äåíü áûë ðîâíî â îäíî è òî æå
âðåìÿ.

2. Äàí âûïóêëûé ìíîãîóãîëüíèê è ïðÿìàÿ l. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùå-
ñòâóåò ïðÿìàÿ, ïàðàëëåëüíàÿ l, êîòîðàÿ äåëèò ïëîùàäü ìíîãîóãîëü-
íèêà ïîïîëàì.

3. Íà ïëîñêîñòè äàí âûïóêëûé ìíîãîóãîëüíèê è òî÷êà A a) âíå; b)
âíóòðè íåãî. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç
òî÷êó A, äåëÿùàÿ ïëîùàäü ìíîãîóãîëüíèêà ïîïîëàì.

4. Ðàññìîòðèì ôóíêöèþ, íåïðåðûâíóþ íà îêðóæíîñòè. Äîêàæèòå,
÷òî íàéä¼òñÿ ïàðà äèàìåòðàëüíî ïðîòèâîïîëîæíûõ òî÷åê, â êîòîðûõ
ôóíêöèÿ ïðèíèìàåò îäèíàêîâûå çíà÷åíèÿ.

5. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî âûïóêëîãî ìíîãîóãîëüíèêà ñóùåñòâóåò
ïðÿìàÿ, êîòîðàÿ äåëèò ïîïîëàì è åãî ïëîùàäü, è åãî ïåðèìåòð.

6. Íà âûïóêëîì ïëîñêîì òîðòå ëåæèò âûïóêëàÿ ïëîñêàÿ âûïóêëàÿ
âèøåíêà. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóþò äâå ðàâíûå ïàðàëëåëüíûå õîðäû
òîðòà, êàñàþùèåñÿ âèøåíêè.

7. Åñòü ïëîñêèé áóòåðáðîä ñ êîëáàñîé (õëåá è êîëáàñà � âûïóêëûå
ìíîãîóãîëüíèêè). Äîêàæèòå, ÷òî áóòåðáðîä ìîæíî ðàçðåçàòü íà äâå
÷àñòè òàê, ÷òî â îáåèõ ÷àñòÿõ áóäåò îäèíàêîâîå êîëè÷åñòâî è õëåáà, è
êîëáàñû.

8. Äîêàæèòå, ÷òî àïåëüñèí ìîæíî ðàçðåçàòü íà äâå ÷àñòè òàê, ÷òîáû
è àïåëüñèí, è êîæóðà ðàçðåçàëèñü ïîïîëàì.
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