
10 êëàññ Íåîäíîðîäíîñòü 13 íîÿáðÿ 2017

0. Ñóùåñòâóþò ëè 2017 ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, ïðîèçâåäåíèå
ëþáûõ äâóõ èç êîòîðûõ äåëèòñÿ ñóììó âñåõ ÷èñåë?

1. Ñóùåñòâóþò ëè 2017 ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, ïðîèçâåäåíèå
ëþáûõ äâóõ èç êîòîðûõ äåëèòñÿ íà èõ ñóììó?

2. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò áåñêîíå÷íî ìíîãî àðèôìåòè÷åñêèõ ïðî-
ãðåññèé, ñîñòîÿùèõ èç 2016 ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë òàêèõ, ÷òî
â êàæäîé èç íèõ ïðîèçâåäåíèå âñåõ ÷ëåíîâ ÿâëÿåòñÿ òî÷íîé 2017-é
ñòåïåíüþ.

3. Ñóùåñòâóåò ëè àðèôìåòè÷åñêàÿ ïðîãðåññèÿ a1, a2, . . . , a2017 ñ íåíó-
ëåâîé ðàçíîñòüþ òàêàÿ, ÷òî êàæäûé å¼ ÷ëåí èìååò âèä 1

n
äëÿ íåêîòî-

ðîãî íàòóðàëüíîãî n?

4. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b, c òàêîâû, ÷òî a
b
+ b

c
+ c

a
= 2017. Îáÿçàòåëüíî

ëè ÷èñëî abc ÿâëÿåòñÿ òî÷íûì êâàäðàòîì?

5. Cóùåñòâóþò ëè íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b, c, áîëüøèå ìèëëèàðäà,
òàêèå, ÷òî èõ ïðîèçâåäåíèå äåëèòñÿ íà ëþáîå èç íèõ, óâåëè÷åííîå íà
2017?

6. Ïðåäñòàâèìî ëè ÷èñëî 20162017 â âèäå ñóììû êóáîâ ÷åòûð¼õ ðàç-
ëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë?

7. à) Ñóùåñòâóþò ëè íàòóðàëüíûå a, b, c òàêèå, ÷òî a2015+b2016 = c2017?
á) Ñóùåñòâóþò ëè íàòóðàëüíûå a, b, c (ïðè÷¼ì a � íå÷¼òíîå) òàêèå,

÷òî a2016 + b2016 = c2017?

8. Ñóùåñòâóþò ëè íàòóðàëüíûå ÷èñëà a1 < a2 < a3 < . . . < a2017
òàêèå, ÷òî

ÍÎÊ(a1, a2) > ÍÎÊ(a2, a3) > . . . > ÍÎÊ(a2016, a2017)?
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