
ÖÏÌ. Ãðóïïà 9-2 29.10.2017

Ñåðèÿ 14. Ïðèíàäëåæèò ëè òî÷êà K îïèñàííîé îêîëî 4ABC îêðóæíîñòè?

Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êàK ïðèíàäëåæèò îïèñàííîé îêîëî òðåóãîëüíèêà ABC îêðóæíîñòè

â ñëó÷àå âûïîëíåíèÿ ñëåäóþùèõ óñëîâèé:

1. K � òî÷êà, ñèììåòðè÷íàÿ îðòîöåíòðó H îòíîñèòåëüíî îäíîé èç ñòîðîí îñòðîóãîëü-

íîãî òðåóãîëüíèêà ABC.
2. K � òî÷êà, ñèììåòðè÷íàÿ îðòîöåíòðó H îòíîñèòåëüíî ñåðåäèíû ëþáîé èç ñòî-

ðîí ABC.
3. Ïåðïåíäèêóëÿðû, ïðîâåä¼ííûå èç òî÷êè K ê ïðÿìûì, ñîäåðæàùèì ñòîðîíû òðå-

óãîëüíèêà ABC, ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé.

4. K � öåíòð îêðóæíîñòè, îïèñàííîé îêîëî 4BIC, ãäå I � öåíòð âïèñàííîé â ABC
îêðóæíîñòè.

5. ÏðÿìàÿM1H âòîðè÷íî ïåðåñåêàåò îêðóæíîñòè, ïîñòîåííóþ íà AH êàê íà äèàìåòðå,

â òî÷êå K. Çäåñü M1 � ñåðåäèíà BC, H � îðòîöåíòð îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC.
6. ×åðåç ïðîèçâîëüíóþ òî÷êó N ñòîðîíû BC ïðîâåäåíà ïðÿìàÿ, êîòîðàÿ ïåðåñåêà-

åò AC â òî÷êå T , à ïðîäîëæåíèå ñòîðîíû AB � â òî÷êå D. Îêðóæíîñòè, îïèñàííûå îêîëî

òðåóãîëüíèêîâ BDN è CTN ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå K.

7. K � ñåðåäèíà îòðåçêà, êîòîðûé ñîåäèíÿåò öåíòðû äâóõ âíåâïèñàííûõ îêðóæíîñòåé.

8. Ñåðåäèííûé ïåðïåíäèêóëÿð ê BC è ïåðïåíäèêóëÿð, âîññòàíîâëåííûé ê AC â òî÷-

êå N , ñåðåäèíå ëîìàíîé BAC, ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå K.

9. K � öåíòð ëþáîé èç âíåâïèñàííûõ îêðóæíîñòåé îðòîöåíòðè÷åñêîãî òðåóãîëüíèêà.

10. K � òî÷êà â ïëîñêîñòè òðåóãîëüíèêà ABC, äëÿ êîòîðîé âûïîëíÿåòñÿ ðàâåíñòâî

KA ·BC = KB · AC +KC · AB.
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