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Функциональные уравнения

1. Фиксировано натуральное число n. Пусть f : r0, 1s Ñ r0, 1s — непрерывная
функция, причём fp0q “ 0, fp1q “ 1, f pnqpxq “ x для любого x P r0, 1s (f pnq —
n-кратное применение f). Докажите, что fpxq “ x для всех x P r0, 1s.

2. Постройте хотя бы одну функцию f : Q` Ñ Q` такую, что для всех x, y P Q`
выполняется

fpxfpyqq “
fpxq

y
.

3. Найдите все функции f : R` Ñ R` такие, что fpxfpyqq “ yfpxq для всех
x, y P R` и fpxq Ñ 0 при xÑ8.

4. Найдите все функции f : Zě0 Ñ Zě0 такие, что

fpm` fpnqq “ fpfpmqq ` fpnq

для всех m,n P Zě0.

5. Найдите все функции f : NÑ N такие, что для любого n P N выполнено

fpfpnqq ` fpn` 1q “ n` 2.
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