
LXXII íÏÓËÏ×ÓËÁÑ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÁÑ ÏÌÉÍ�ÉÁÄÁ10 ËÌÁÓÓ 15.03.2009úÁÄÁÞÁ �1. þÅÒÅÚ ÔÅÒÍÉÎÁÌ Ï�ÌÁÔÙ ÎÁ ÍÏÂÉÌØÎÙÊ ÔÅÌÅÆÏÎ ÍÏÖÎÏ �ÅÒÅ×Å-ÓÔÉ ÄÅÎØÇÉ, �ÒÉ ÜÔÏÍ ×ÚÉÍÁÅÔÓÑ ËÏÍÉÓÓÉÑ | �ÅÌÏÅ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ �ÒÏ�ÅÎ-ÔÏ×. æÅÄÑ �ÏÌÏÖÉÌ �ÅÌÏÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÒÕÂÌÅÊ ÎÁ ÍÏÂÉÌØÎÙÊ ÔÅÌÅÆÏÎ, É ÅÇÏ ÓÞ�ÅÔ�Ï�ÏÌÎÉÌÓÑ ÎÁ 847 ÒÕÂÌÅÊ. óËÏÌØËÏ ÄÅÎÅÇ �ÏÌÏÖÉÌ ÎÁ ÓÞ�ÅÔ æÅÄÑ, ÅÓÌÉ ÉÚ×ÅÓÔÎÏ,ÞÔÏ ËÏÍÉÓÓÉÑ ÍÅÎÅÅ 30%?úÁÄÁÞÁ �2. äÁÎÁ ×ÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÎÁÔÕÒÁÌØ-ÎÙÈ ÞÉÓÅÌ a1; : : : ; an; : : : ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ Å£ ÞÌÅÎ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÌÉÂÏ ÓÒÅÄÎÉÍÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÉÍ, ÌÉÂÏ ÓÒÅÄÎÉÍ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍ Ä×ÕÈ ÓÏÓÅÄÎÉÈ. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉÓ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÍÏÍÅÎÔÁ ÜÔÁ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÓÔÁÎÏ×ÉÔÓÑ ÌÉÂÏ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÊ,ÌÉÂÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ �ÒÏÇÒÅÓÓÉÅÊ?úÁÄÁÞÁ �3. ë×ÁÄÒÁÔ ÒÁÚÒÅÚÁÌÉ ÎÁ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÏ×. ïÂÑ-ÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ÎÁÊÄ£ÔÓÑ ÏÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ �ÅÎÔÒÙ (ÔÏÞËÉ �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏ-ÎÁÌÅÊ) Ä×ÕÈ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÏ×, ÎÅ ÉÍÅÀÝÉÊ ÏÂÝÉÈ ÔÏÞÅË ÎÉ Ó ËÁËÉÍÉ ÄÒÕÇÉÍÉ�ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÁÍÉ, ËÒÏÍÅ ÜÔÉÈ Ä×ÕÈ?úÁÄÁÞÁ �4. îÁ ËÏÌØ�Ï Ó×ÏÂÏÄÎÏ ÎÁÎÉÚÁÎÏ 2009 ÂÕÓÉÎÏË. úÁ ÏÄÉÎ ÈÏÄ ÌÀÂÕÀÂÕÓÉÎËÕ ÍÏÖÎÏ �ÅÒÅÄ×ÉÎÕÔØ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÏÎÁ ÏËÁÚÁÌÁÓØ ÒÏ×ÎÏ �ÏÓÅÒÅÄÉÎÅ ÍÅÖÄÕÄ×ÕÍÑ ÓÏÓÅÄÎÉÍÉ. óÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ ÌÉ ÔÁËÉÅ ÉÚÎÁÞÁÌØÎÁÑ ÒÁÓÓÔÁÎÏ×ËÁ ÂÕÓÉÎÏË É�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÈÏÄÏ×, �ÒÉ ËÏÔÏÒÙÈ ËÁËÁÑ-ÔÏ ÂÕÓÉÎËÁ �ÒÏÊÄÅÔ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÉÎ�ÏÌÎÙÊ ËÒÕÇ?úÁÄÁÞÁ �5. óÔÏÒÏÎÙBC ÉAC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁABC ËÁÓÁÀÔÓÑ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×Õ-ÀÝÉÈ ×ÎÅ×�ÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ × ÔÏÞËÁÈ A1, B1. ðÕÓÔØ A2, B2 | ÏÒÔÏ�ÅÎ-ÔÒÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× CAA1 É CBB1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÑÍÁÑ A2B2 �ÅÒ�ÅÎÄÉËÕ-ÌÑÒÎÁ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÅ ÕÇÌÁ C.úÁÄÁÞÁ �6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÉ ÌÀÂÙÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ 0 < k < m < n ÞÉÓÌÁCkn É Cmn ÎÅ ×ÚÁÉÍÎÏ �ÒÏÓÔÙ. �Ckn = n!k!(n� k)! | ÞÉÓÌÏ Ó�ÏÓÏÂÏ× ×ÙÂÒÁÔØk ÜÌÅÍÅÎÔÏ× ÉÚ n ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× ÂÅÚ ÕÞÅÔÁ �ÏÒÑÄËÁ.�óÅÄØÍÁÑ ÕÓÔÎÁÑ ÏÌÉÍ�ÉÁÄÁ �Ï ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÄÌÑ 8{11 ËÌÁÓÓÏ×ÓÏÓÔÏÉÔÓÑ 12 Á�ÒÅÌÑ 2009 Ç. × ÛËÏÌÅ 192.ðÏÄÒÏÂÎÕÀ ÉÎÆÏÒÍÁ�ÉÀ ÓÍÏÔÒÉÔÅ ÎÁ ÓÁÊÔÅ http://olympiads.m
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