
XXXVIII Âñåðîññèéñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ îëèìïèàäà øêîëüíèêîâ10 êëàññÂòîðîé äåíü10.5. Ïî êðóãó ñòîèò 101 ìóäðåö. Êàæäûé èç íèõ ëèáî ñ÷èòàåò,÷òî Çåìëÿ âðàùàåòñÿ âîêðóã Þïèòåðà, ëèáî ñ÷èòàåò, ÷òîÞïèòåð âðàùàåòñÿ âîêðóã Çåìëè. Îäèí ðàç â ìèíóòó âñåìóäðåöû îäíîâðåìåííî îãëàøàþò ñâîè ìíåíèÿ. Ñðàçó ïîñëåýòîãî êàæäûé ìóäðåö, îáà ñîñåäà êîòîðîãî äóìàþò èíà÷å,÷åì îí, ìåíÿåò ñâî¼ ìíåíèå, à îñòàëüíûå � íå ìåíÿþò. Äî-êàæèòå, ÷òî ÷åðåç íåêîòîðîå âðåìÿ ìíåíèÿ ïåðåñòàíóò ìå-íÿòüñÿ.10.6. Ñóùåñòâóþò ëè íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b, c, áîëüøèå 1010 èòàêèå, ÷òî èõ ïðîèçâåäåíèå äåëèòñÿ íà ëþáîå èç íèõ, óâå-ëè÷åííîå íà 2012?10.7. Íà êîîðäèíàòíîé ïëîñêîñòè íàðèñîâàíî n ïàðàáîë, ÿâëÿþ-ùèõñÿ ãðà�èêàìè êâàäðàòíûõ òð¼õ÷ëåíîâ; íèêàêèå äâå èçíèõ íå êàñàþòñÿ. Îíè äåëÿò ïëîñêîñòü íà íåñêîëüêî îáëà-ñòåé, îäíà èç êîòîðûõ ðàñïîëîæåíà íàä âñåìè ïàðàáîëàìè.Äîêàæèòå, ÷òî ó ãðàíèöû ýòîé îáëàñòè íå áîëåå 2(n − 1)óãëîâ (òî åñòü òî÷åê ïåðåñå÷åíèÿ ïàðû ïàðàáîë).10.8. Òî÷êà E � ñåðåäèíà îòðåçêà, ñîåäèíÿþùåãî òî÷êó ïåðåñå÷å-íèÿ âûñîò íåðàâíîáåäðåííîãî îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíè-êà ABC ñ åãî âåðøèíîé A. Îêðóæíîñòü, âïèñàííàÿ â ýòîòòðåóãîëüíèê, êàñàåòñÿ ñòîðîí AB è AC â òî÷êàõ C′ è B′ ñî-îòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà F , ñèììåòðè÷íàÿ òî÷-êå E îòíîñèòåëüíî ïðÿìîé B′C′, ëåæèò íà ïðÿìîé, ïðîõî-äÿùåé ÷åðåç öåíòðû âïèñàííîé è îïèñàííîé îêðóæíîñòåéòðåóãîëüíèêà ABC.

XXXVIII Âñåðîññèéñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ îëèìïèàäà øêîëüíèêîâ10 êëàññÂòîðîé äåíü10.5. Ïî êðóãó ñòîèò 101 ìóäðåö. Êàæäûé èç íèõ ëèáî ñ÷èòàåò,÷òî Çåìëÿ âðàùàåòñÿ âîêðóã Þïèòåðà, ëèáî ñ÷èòàåò, ÷òîÞïèòåð âðàùàåòñÿ âîêðóã Çåìëè. Îäèí ðàç â ìèíóòó âñåìóäðåöû îäíîâðåìåííî îãëàøàþò ñâîè ìíåíèÿ. Ñðàçó ïîñëåýòîãî êàæäûé ìóäðåö, îáà ñîñåäà êîòîðîãî äóìàþò èíà÷å,÷åì îí, ìåíÿåò ñâî¼ ìíåíèå, à îñòàëüíûå � íå ìåíÿþò. Äî-êàæèòå, ÷òî ÷åðåç íåêîòîðîå âðåìÿ ìíåíèÿ ïåðåñòàíóò ìå-íÿòüñÿ.10.6. Ñóùåñòâóþò ëè íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b, c, áîëüøèå 1010 èòàêèå, ÷òî èõ ïðîèçâåäåíèå äåëèòñÿ íà ëþáîå èç íèõ, óâå-ëè÷åííîå íà 2012?10.7. Íà êîîðäèíàòíîé ïëîñêîñòè íàðèñîâàíî n ïàðàáîë, ÿâëÿþ-ùèõñÿ ãðà�èêàìè êâàäðàòíûõ òð¼õ÷ëåíîâ; íèêàêèå äâå èçíèõ íå êàñàþòñÿ. Îíè äåëÿò ïëîñêîñòü íà íåñêîëüêî îáëà-ñòåé, îäíà èç êîòîðûõ ðàñïîëîæåíà íàä âñåìè ïàðàáîëàìè.Äîêàæèòå, ÷òî ó ãðàíèöû ýòîé îáëàñòè íå áîëåå 2(n − 1)óãëîâ (òî åñòü òî÷åê ïåðåñå÷åíèÿ ïàðû ïàðàáîë).10.8. Òî÷êà E � ñåðåäèíà îòðåçêà, ñîåäèíÿþùåãî òî÷êó ïåðåñå÷å-íèÿ âûñîò íåðàâíîáåäðåííîãî îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíè-êà ABC ñ åãî âåðøèíîé A. Îêðóæíîñòü, âïèñàííàÿ â ýòîòòðåóãîëüíèê, êàñàåòñÿ ñòîðîí AB è AC â òî÷êàõ C′ è B′ ñî-îòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà F , ñèììåòðè÷íàÿ òî÷-êå E îòíîñèòåëüíî ïðÿìîé B′C′, ëåæèò íà ïðÿìîé, ïðîõî-äÿùåé ÷åðåç öåíòðû âïèñàííîé è îïèñàííîé îêðóæíîñòåéòðåóãîëüíèêà ABC.

Яг
уб

ов
.Р

Ф




