
XXXVIII Âñåðîññèéñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ îëèìïèàäà øêîëüíèêîâ9 êëàññÏåðâûé äåíü9.1. Ïóñòü a1, . . . , a11� ðàçëè÷íûå íàòóðàëüíûå ÷èñëà, íå ìåíü-øèå 2, ñóììà êîòîðûõ ðàâíà 407. Ìîãëî ëè îêàçàòüñÿ,÷òî ñóììà îñòàòêîâ îò äåëåíèÿ íåêîòîðîãî íàòóðàëüíîãî÷èñëà n íà 22 ÷èñëà a1, a2, . . . , a11, 4a1, 4a2, . . . , 4a11 ðàâ-íà 2012?9.2. Íà îêðóæíîñòè îòìå÷åíû 2012 òî÷åê, äåëÿùèõ å¼ íà ðàâ-íûå äóãè. Èç íèõ âûáðàëè k òî÷åê è ïîñòðîèëè âûïóêëûé

k-óãîëüíèê ñ âåðøèíàìè â âûáðàííûõ òî÷êàõ. Ïðè êàêîìíàèáîëüøåì k ìîãëî îêàçàòüñÿ, ÷òî ó ýòîãî ìíîãîóãîëüíèêàíåò ïàðàëëåëüíûõ ñòîðîí?9.3. Äàí ïàðàëëåëîãðàìì ABCD ñ òóïûì óãëîì A. Òî÷êà H �îñíîâàíèå ïåðïåíäèêóëÿðà, îïóùåííîãî èç òî÷êè A íà BC.Ïðîäîëæåíèå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà ABC, ïðîâåä¼ííîé èçâåðøèíû C, ïåðåñåêàåò îïèñàííóþ îêîëî íåãî îêðóæíîñòüâ òî÷êå K. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè K, H , C è D ëåæàò íàîäíîé îêðóæíîñòè.9.4. Ïîëîæèòåëüíûå äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà a1, . . . , an è k òà-êîâû, ÷òî a1 + . . . + an = 3k, a2
1
+ . . . + a2n = 3k2 è

a3
1
+ . . . + a3n > 3k3 + k. Äîêàæèòå, ÷òî êàêèå-òî äâà èç÷èñåë a1, . . . , an îòëè÷àþòñÿ áîëüøå, ÷åì íà 1.
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