
Кружок по геометрии. Занятие d17-13. Сентябрь 2015 года. 10 класс

6851. Высоты BB
1
и CC

1
остроугольного треугольника ABC пересекаются в точке H.

а) Докажите, что ∠BB
1
C
1
=∠BAH.

б) Найдите расстояние от центра описанной окружности треугольника ABC до стороны BC, если известно,

что B
1
C
1
=12 и ∠BAC=60◦.

6823. Точки M и N—середины сторон соответственно AB и AC треугольника ABC. Прямая, проходящая

через вершину A, пересекает отрезки MN и BC в точках K и L соответственно, причём в четырёхугольник
BMKL можно вписать окружность.

а) Докажите, что периметр треугольника AMK вдвое больше отрезка BL.

б) Найдите AL, если AB=12, BC=16, AC=20.

6824. Окружность с диаметром AB пересекается с окружностью с центром B в точках M и N.
а) Докажите, что если окружности равны, то диаметр первой из них, проходящий через точку N, делит

пополам хорду AM.

б) Пусть радиус первой окружности вдвое больше радиуса второй. В каком отношении диаметр первой
окружности, проходящий через точку N, делит хорду AM?

6825. На сторонах AB и AC треугольника ABC отмечены точки C
1
и B

1
соответственно. Оказалось, что

BC
1
=CB

1
=BC.

а) Докажите, что точки B, C и середины отрезков BB
1
и CC

1
лежат на одной окружности.

б) Найдите косинус угла между прямыми BB
1
и CC

1
, если BC=3, AB=4, AC=5.

6826. На катете BC прямоугольного треугольника ABC с прямым углом при вершине C построен вне
треугольника квадрат BCDE с центром O, CK—биссектриса треугольника ABC.

а) Докажите, что прямая AO проходит через середину отрезка CK.

б) Пусть прямая AO пересекает отрезок BC в точке N. Найдите площадь треугольника BKN, если AC=30 и
BC=15.

6827. Дан треугольник ABC со сторонами AB=3, AC=5, BC=7. На его стороне BC построен вне

треугольника равносторонний треугольник BCD.

а) Докажите, что около четырёхугольника ABDC можно описать окружность.
б) Найдите расстояние от центра этой окружности до точки пересечения диагоналей четырёхугольника ABDC.

6828. Окружность, вписанная в треугольник ABC, касается сторон BC и AC в точках M и N соответственно,
P и Q—середины сторон соответственно AB и AC. Прямые MN и PQ пересекаются в точке D.

а) Докажите, что треугольник DQN равнобедренный.
б) Найдите площадь треугольника BPD, если AB=12 и ∠ABC=30◦.
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