
Сборы школы 1568. 8 Класс

Алгебра

1. Докажите, что если a+ b+ c+ d = 0 и ab+ cd+ ac+ bc+ ad+ bd = 0, то a = b = c = d = 0.

2. Найдите все натуральные числа, которые можно предстваить в виде xy+yz+zx

x+y+z
, где x, y и z —

три различных натуральных числа.

3. Даны два ненулевых числа. Если к каждому из них прибавить единицу, а также из каждого

из них вычесть единицу, то сумма обратных величин четырёх полученных чисел будет равна

0. Какое число может получиться, если из суммы исходных чисел вычесть сумму их обратных

величин? Найдите все возможности.

4. Известно, что и сумма и произведение двух натуральных чисел a и b — квадраты натуральных

чисел. Докажите, что число |16a˘9b| — не простое

5. Различные неотрицательные числа a, b, c таковы, что a2+ b2 = c2+ab. Докажите, что c2+ab <

ac+ bc.

6. Пусть a,b, c — три натуральных числа. На доску выписали три произведения ab, ac, bc, и у

каждого из них стёрли все цифры, кроме двух последних. Могло ли случиться, что в результате

получились три последовательных двузначных числа?

7. Петя загадал натуральное число N , Вася хочет его отгадать. Петя сообщает Васе сумму цифр

числа N +1, затем сумму цифр числа N +2 и т. д. Верно ли, что рано или поздно умный Вася

сможет с гарантией установить Петино число?
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